
Inference Rules

1. Frequently used inference rules:

F,Γ ⊢ F

Γ ⊢ F1 ⇒ F2 Γ ⊢ F1

Γ ⊢ F2

F1,Γ ⊢ F2

Γ ⊢ F1 ⇒ F2

Γ ⊢ F
Γ ⊢ P says F

Γ ⊢ P controls F Γ ⊢ P says F
Γ ⊢ F

⋆

Γ ⊢ P says (F1 ⇒ F2) Γ ⊢ P says F1

Γ ⊢ P says F2

Γ ⊢ ∀x.F
Γ ⊢ F [x := t]

Γ ⊢ F1 Γ ⊢ F2

Γ ⊢ F1 ∧ F2

Γ ⊢ F1 ∧ F2

Γ ⊢ F1

Γ ⊢ F1 ∧ F2

Γ ⊢ F2

Γ ⊢ P 7→ Q Γ ⊢ P says F
Γ ⊢ Q says F

⋆

2. Less frequently used inference rules:

Γ ⊢ slev(P ) = l1 Γ ⊢ slev(Q) = l2 Γ ⊢ l1 < l2

Γ ⊢ slev(P ) < slev(Q)

Γ ⊢ slev(P ) = l Γ ⊢ slev(Q) = l

Γ ⊢ slev(P ) = slev(Q)

Γ ⊢ l1 < l2 Γ ⊢ l2 < l3
Γ ⊢ l1 < l3

Γ ⊢ P 7→ Q Γ ⊢ Q 7→ R

Γ ⊢ P 7→ R
⋆

Γ ⊢ F1

Γ ⊢ F1 ∨ F2

Γ ⊢ F2

Γ ⊢ F1 ∨ F2

Γ ⊢ F1 ∨ F2 F1,Γ ⊢ F3 F2,Γ ⊢ F3

Γ ⊢ F3

Γ ⊢ F [x := c]

Γ ⊢ ∀x.F c must be a fresh variable

Γ ⊢ true

Γ ⊢ P 7→ Q Γ ⊢ Q controlsF
Γ ⊢ P controls F

⋆

⋆ derived rules
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